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7% © (7 bodw)

V R? je dana metrika

o(Z,3) = 24|x; — yi| + 4 y|x2 — yal.
Nacértnéte (peclive) tvar okoli libovolného bodu @ a poté rozhodnéte, co je hranici, uzave-
rem a vnitftkem mnoziny K = {(x;,x;) € R? : x} + xJ < 4). Ma mnozina K né&jaké izolované

body?

) @ (9 bodiy

Necht je dana funkce
xy—-3x+2y-6

X2 +4x+yr—6y+13°

flx,y) =

Najdéte bod jeji nespojitosti a poté sestrojte alespon ¢tyti posloupnosti, které k tomuto
bodu konverguji a pro které konverguje posloupnost funkénich hodnot k ¢islu —13—0.

MK © (8 bodn)
Pro vektorovou funkci
Gx,y,2) = (+y +25 xyz; x+y +2)

naleznéte vSechny body, které zaroven splnuji tyto dvé vlastnosti:

* je v nich splnéna rovnost [[rotrot G(x, y,2)|| = 0

* a jacobian vektorové funkce G(x,y,z) je v téchto bodech nulovy.

IH @ 9 boaw)

V bodé d = (0,0) zkonstruujte Hessovu matici funkce

gy = | 5 Pro (1Y) (0,0,
) 0 pro (x,y) = (0,0).

v O (7 bodw)

Na okoli bodu 4 = (0, 0) najdéte nejlepsi kvadratickou aproximaci funkce

h(x,y) = 5y(1 = x) + V3x2y2 + 3x2 = 12)2 + 9.
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© (8 bodu)
Pro vektorovou funkci H(x,y,2) = (x + z; 3xyz; 2x* + y* + 7°) naleznéte véechny body, které
zaroven splnuji tyto dva pozadavky:

® je v nich splnéna rovnost "rot rot H(x, y, z)” =0;

e a jacobian vektorové funkce H(x,y,z) je v téchto bodech nulovy.

A (7 bodw)

Na okoli bodu @ = (0,0) najdéte nejlepsi kvadratickou aproximaci funkce

flx,y) =3x(y-2) + \/4 +2x2y? — x% — 4y?

® (9 bodw) |
V bodé @ = (0,0) zkonstruujte Hessovu matici funkce
By—dxy®
g(x,y) = ﬁ pro (x,y) # (0,0),
) 0 pro (x,y) = (0,0).

@ (7 bodn)
V R? je dana metrika

(X, ¥) = 3|x; — yil + [|x2 = yall.
Nadértnéte (peclivé) tvar okoli libovolného bodu @ a poté rozhodnéte, co je hranici, uzave-
rem a vnitftkem mnoziny K = {(x;, x;) € R? : x% + x% < 9}. Ma mnozina K néjaké izolované
body?

O (9 bodn)

Necht je dana funkce
xy+4x—-y—-4

4x2 —8x+y2 + 8y + 20

h(x,y) =

Najdéte bod jeji nespojitosti a poté sestrojte alespon ¢tyri posloupnosti, které k tomuto
bodu konverguji a pro které konverguje posloupnost funkénich hodnot k ¢islu —=.
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f=3x(y-2) + Sqrt[4-x"2-4xy~2+2 (xy)"2]

3x (-2+y) + \jd-xz-4y2+2x2y2
AA=D[D[f, {x, 1}]1, {x, 1}] // FullSimplify

-4+12y2_8y?

(4-x2+2 (—2+x2) y2)3’2

BB =D[D[f, {X, 1}], {y, 1}] // FullSimplify

2xy (6-x2+2 (-2+x%) y?)
3+

(4-x2+2 (-2+x%) y?)?"?

CC=D[D[f, {y, 1}], {y, 1}] // FullSimplify

2 (8-6x+x°)

(4-x2+2 (-2+x%) y1>3;z

{AA, BB, CC} /. {x~ 0@, y- 8}

{';’ 3, -2

TeXForm[f]

eXFarn

\sqrt (x~2 \left (-y~2\right)-x"2-4 y~2+4}+3 x ¥y
DD =D[f, {x, 1}] // FullSimplify
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EE =D[f, {y, 1}] // FullSimplify
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