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© (10 bodii)

Mezi formalnimi feSenimi diferencialni rovnice
2
3L —-64£-3
r _ T x X
- 2
3L +642-3
X X

je i kruznice o poloméru R = 5. Naleznéte jeji stfed.

ReSeni:
e Zadand diferencidlni rovnice je homogenni stupné nula a jeji feSeni budeme hledat rovnou pomoci

obecné substituce
y(x) = xz(x) \/

protoZe linearni feSeni nemuzZe byt kruZnice.
e Dosadime do rovnice y = zx, y =7x+z

- 322-6z-3 72-2z-1
’X = =
T3 623 z2+2z—1\/

z2—2z—l—z(z2+2z—l) |

e Separujeme proménné

‘o —
“r = ?2+2z7-1 o 24+2z-1 7
Z+2z-1 , 1
z3+z2+z+lz__;' /
e Pred integraci provedeme rozklad na parcidlni zlomky. Polynom ve jmenovateli mé kofen z = —1

(uhodneme: jedini kandiddti na celoCiselné kotreny jsou délitelé absolutniho Clenu 1, tj. +1). Po
vydélent zjisCujeme 2> + 22 + 2+ 1 = (z + 1) (2> + 1) a plati tedy
Z+2z7-1 A +Bz+C
B+2+z+1 z+1 2+1°

e Najdeme A, B, C:
Az2+A+Bz2+Bz+Cz+C=z2+2z—1,

z ¢ehoZ vychdzi soustava

A+B=1, B+C =2, A+C=-1,
jejimz feSenim je (A, B, C) = (—1,2,0). \/

e Nyni integrujeme
-1 2z 1
—dz + dz=- [ —d
z+1Z fz2+lz fxx’

2
1
| = 1n £1<deC>o
z+ 1
2+ 1
:—kdeCeR\ \/J
z+ 1 X

e Prejdeme k plivodnim proménnym a dostaneme formalni feSen{

2
b ) o S W
X X \x X 5 Y 5) T 5

X +y2:C(x+y),

c C
272

e KruZnice s polomerem = 5 md tedy stied %, \irz) \/

c

coz je kruznice se stfedem ( ) a polomérem v
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